
Домашнее задание к 02.10.2014 Матан, 1 семестр, бакалавриат АУ

1. Найдите предел и N(ε) для последовательности

(а) (1) xn = n2+
√
n sin(n)

n2+cos(n3) ;

(б) (1) xn = lnn√
n
;

(в) (1) xn = (n+1)(n+2)...(n+10)
(n−1)(n−2)...(n−10) ;

(г) (1) xn = n
3
2 (
√
n+ 1 +

√
n− 1− 2

√
n).

2. (а) (1) Докажите, что последовательность sin(n+1/n) не имеет пре-
дела;

(б) (2) Докажите, что последовательность sin(n3) не имеет предела;

(в) (3) При каких c последовательность sin(c · 10n) имеет предел?

3. (3) Последовательность чисел xn такова, что xn+1 − xn

2 → 0 при n→
+∞. Докажите, что xn → 0 при n→ +∞.

4. (3) Последовательность xn задана следующим образом: x0 = 1, x1 = 2
и xn+1 = 3

√
x2
nxn−1 при n > 1. Докажите, что последовательность xn

сходится и найдите ее предел.

5. (3) Последовательность положительных чисел an такова, что для лю-
бых m,n выполнено неравенство am+n ≤ an + am. Докажите, что по-
следовательность an

n имеет предел.
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