
Ëîêàëüíàÿ ëåììà Ëîâàñà.

20 ìàÿ 2017 ã.

1. Â êàæäîé êëåòêå êîíå÷íîé ëåíòû ìû õîòèì íàïèñàòü ÷èñëî îò 1
äî N . Ïðè ýòîì äëÿ êàæäîé ãðàíèöû ìåæäó êëåòêàìè íåêîòîðûå
ïàðû ÷èñëå (l, r) çàïðåùåíû, ò.å. íåëüçÿ, ÷òîáû ñëåâà îò ãðàíèöû
ñòîÿëî l, à ñïðàâà r. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè äëÿ êàæäîé ãðàíèöû äîëÿ
çàïðåù¼ííûõ ïàð ñðåäè âñåõ ïàð íå áîëüøå 4/27, òî çàïîëíåíèå
âîçìîæíî.

2. Äîêàæèòå àíàëîãè÷íûé ðåçóëüòàò êîíñòðóêòèâíî è áåç èñïîëüçî-
âàíèÿ ëîêàëüíîé ëåììû Ëîâàñà, åñëè ìíîæåñòâî ïëîõèõ ïàð èìååò
ìåðó ìåíüøå 1/4. (Ýòî ïîêàçûâàåò, ÷òî â äàííîé çàäà÷å ëîêàëüíàÿ
ëåììà Ëîâàñà íå äà¼ò îïòèìàëüíîãî îòâåòà.)

3. Ïóñòü α < 1 � íåêîòîðîå ïîëîæèòåëüíîå âåùåñòâåííîå ÷èñëî. Òî-
ãäà ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü íóëåé è åäèíèö, â
êîòîðîé âñå ïîäñëîâà äîñòàòî÷íî áîëüøîé äëèíû n èìåþò ñëîæ-
íîñòü íå ìåíåå αn.
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