
Íèæå ñôîðìóëèðîâàíà çàäà÷à 11 äëÿ ãðóïïû SE; ðåøåíèå ýòîé çàäà÷è äîëæíî ñîîòâåòñòâîâàòü ñëåäó-

þùåìó îáðàçöó. Äëÿ òîãî ÷òîáû äîêàçàòü, ÷òî ôàêòîðãðóïïà G/H èçîìîðôíà ãðóïïå J , íóæíî ÿâíî óêà-

çàòü òàêîé ãîìîìîðôèçì f , äåéñòâóþùèé èç G â J , ÷òî Ker f = H è Im f = J . Åñëè ãîìîìîðôèçì f íàé-

äåí, òî èç òåîðåìû î ãîìîìîðôèçìå äëÿ ãðóïï ñëåäóåò, ÷òî G/H ∼= J .
Ïðèìåð. Äîêàæåì, ÷òî C×/R>0

∼= T. Äîêàçàòåëüñòâî: âîçüìåì â êà÷åñòâå f îòîáðàæåíèå, äåéñòâóþùåå

èç C× â T ïî ïðàâèëó z 7→ z
|z| äëÿ ëþáûõ z ∈ C×. Ýòî îïðåäåëåíèå êîððåêòíî, òàê êàê ∀ z ∈ C×

(∣∣ z
|z|

∣∣ = 1
)
;

f � ãîìîìîðôèçì; åãî ÿäðî åñòü {z ∈ C× | z
|z| = 1}, ÷òî ðàâíî R>0; åãî îáðàç åñòü T.

Ôîðìóëà äëÿ ãîìîìîðôèçìà f äîëæíà ñîïðîâîæäàòüñÿ õîòÿ áû êðàòêîé ïðîâåðêîé òîãî, ÷òî f îáëà-

äàåò òðåáóåìûìè ñâîéñòâàìè!

(2) 11. à) Ïóñòü n ∈ N; äîêàæèòå, ÷òî C×/µn
∼= C×.

á) Äîêàæèòå, ÷òî Q+/Z+ ∼= µ∞ (µ∞ � ãðóïïà êîìïëåêñíûõ êîðíåé âñåõ ñòåïåíåé èç åäèíèöû).

â) Ïóñòü n ∈ N; îáîçíà÷èì ÷åðåç H ïîäãðóïïó-�çâåçäó� µnR>0 ãðóïïû C×; äîêàæèòå, ÷òî C×/H ∼= T.
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