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1. Ïîäñ÷èòàòü ðåáåðíîå õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî χ′(G) äëÿ ãðàôîâ, èçîá-

ðàæåííûõ íà äîñêå.

2. Äîêàçàòü, ÷òî äëÿ ëþáîãî ïðîñòîãî äâóäîëüíîãî ãðàôà G[X, Y ] íàé-
äåòñÿ ∆(G)-ðåãóëÿðíûé ïðîñòîé äâóäîëüíûé ãðàô, ñîäåðæàùèéG[X, Y ].

3. Ñ ïîìîùüþ ïðåäûäóùåãî óïðàæíåíèÿ äîêàçàòü, ÷òî ðåáåðíîå õðî-

ìàòè÷åñêîå ÷èñëî ïðîèçâîëüíîãî ïðîñòîãî äâóäîëüíîãî ãðàôàG[X, Y ]
ðàâíÿåòñÿ ∆(G).

4. Ïîäñ÷èòàòü ðåáåðíîå õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî χ′(Qn) äëÿ ãèïåðêóáà

Qn, ïðåäúÿâèâ ñïîñîá îïòèìàëüíîé îêðàñêè åãî ðåáåð.

5. Äîêàçàòü, ÷òî ðåáåðíîå õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî χ′(G) êàê ðåãóëÿðíîãî
ãðàôà G, ïîñòðîåííîãî íà íå÷åòíîì êîëè÷åñòâå 2l+1 âåðøèí, òàê è

ïðîñòîãî ãðàôà, ïîñòðîåííîãî íà íå÷åòíîì êîëè÷åñòâå 2l+1 âåðøèí
è èìåþùåãî áîëåå ÷åì l · ∆(G) ðåáåð, ñòðîãî áîëüøå ∆(G).

6. Äîêàçàòü, ÷òî êóáè÷åñêèé ãðàô, â êîòîðîì ñóùåñòâóåò ãàìèëüòîíîâ

öèêë, èìååò ðåáåðíîå õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî, ðàâíîå òðåì.

7. Äîêàçàòü, ÷òî ñóììà êîýôôèöèåíòîâ õðîìàòè÷åñêîãî ïîëèíîìà PG(z)
ðàâíà íóëþ äëÿ ëþáîãî ãðàôà G, îòëè÷íîãî îò K̄n.

8. Äîêàçàòü, ÷òî P (z) = z4 − 4z3 + 3z2 íå ÿâëÿåòñÿ õðîìàòè÷åñêèì

ïîëèíîìîì.

9. Äîêàçàòü, ÷òî êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ îêðàñîê ñâÿçíîãî ãðàôà G
â k ≥ 3 öâåòîâ ìåíüøå k · (k − 1)n−1 â ñëó÷àå, åñëè G íå ÿâëÿåòñÿ

äåðåâîì, ïîñòðîåííûì íà n âåðøèíàõ.
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10. Äîêàçàòü, ÷òî õðîìàòè÷åñêèé ïîëèíîì ïðîñòîãî öèêëà Cn äëèíû n
ðàññ÷èòûâàåòñÿ ïî ôîðìóëå

PCn(z) = (−1)n(z − 1) + (z − 1)n.

11. Ïîäñ÷èòàòü õðîìàòè÷åñêèé ïîëèíîì äëÿ ãðàôà Wn �êîëåñî�.

12. Äîêàçàòü, ÷òî ëþáîé èíòåðâàëüíûé ãðàô G ÿâëÿåòñÿ õîðäàëüíûì

ãðàôîì.
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