Sajianue 1o MaTaHagm3y Ha 16 OKTAOps

1. Iycrs (X, p) — mosiHOE MeTpuueckoe mpocTpaHcTBo, Ki, Ko, ... — IOC/IEI0BATEIBHOCTD
KOMIIAKTHBIX ITOJMHOXKeCTB B X, pyHIaMeHTa bHas B MeTpuke Xaycaopda. Oupemennm K Kak
MHOKeCTB Takux Touek = € X, qro lim, p(z, K,,) = 0. Jokaxwure, ato

a) (2) K komnakrho; 6) (2) K = lim K, B merpuke Xaycaopda.

2. (3) okaxkure, 4ro Jist JEOOOTO OTKPBITOrO MOKPHITHSI METPIUYECKOr0 KomIiakTa K Haiigercs
takoe ¢ > 0, 4T0 J11000€ MHOXKECTBO JUAMETPa MEHBIIE, YeM C, COIEPKUTCS IEJTMKOM B OJTHOM U3
9JIEMEHTOB TIOKPBITHSI.

3. (1) okaxkure, 9TO €CJIHM MOCJIEIOBATETHBHOCTh X, TOYEK METPUIECKOrO IIPOCTPAHCTBA

+o0
(X, p) ynosierBopsieT CBOUCTBY Y p(X;, Tit1) < +00 (T.€. IMOCIEIO0BATEILHOCTD TACTHIHDIX CYyMM
i=1

n

Sn = > p(x;, x41) orpanuyena), 1o r, — mnocjegoBareabHoCcTh Kommm (=dyHajaMeHTa bHast M0~
i=1

CJIEJIOBATEIbHOCTH=CXOJISIIAACS B ce0e MOC/IeJI0BATEIbHOCTD ).

Onpepesienne. TlogvmoxkectBo A Merpudeckoro mnpocrpanctsa (X, p) HasbBaercsa -
pasJiesieHHbIM, ecain p(x,y) > € JJist JTOOBIX PasHbIX T,y € A.

4. (1) Ilycte A — koneuHast e-cetb B X (TO €CTb OTKPBITBIE MIAPHI PAJIIYCA £ C TIEHTPAMHI B
toukax A mokpsiBaior X ), a B — 2e-pazzesnennoe Muo)kecTBO B X . [{okazkure, uro |B| < |A.

5. (2) Iycrs X, Y C R™ — jBa HEIEPECEKAIOIIUXC S OJMHOKECTBa, IpudeM X — KOMIIAKTHOE,
a Y — szamxuyToe. Obsg3aresnbHo jm cymectByer d > 0, takoe uto p(x,y) > d 1 aobbix © €
X,yeyY.

6. (1) Ilycrs K — KoMmakTHOE TOAMHOKeCTBO TpocTpancTBa (X, p), a U C X —- oTKpbITOE
MTOJIMHOYKECTBO Takoe, uTo K C U. /lokazkuTe, 9T0 17151 HEKOTOpPOTO € > () MHOXKecTBO U CcOepKUT
£-OKPECTHOCTh MHOKecTBa K .

7. a) (4) Ilycrs (K, p) — xommakT, orobpazxkenue f : K — K raxoso, aro p(f(x), f(y)) >

p(x,y) upu Beex x,y € K. Jlokaxkure, 4To f — OMEKIUsI 1 HA CAMOM JIeJIe UMEET MECTO PABEHCTBO

p(f(z), f(y)) = p(x,y).

6) (4) Ilycrs (K, p) — KoMmakT, ciopbekTuBHOe orTobOpaxkenme [ : K — K TakoBo, 4TO
p(f(z), fy)) < p(x,y) upu Beex z,y € K. Hokaxure, 9ro f — OUEKIUS U HA CAMOM JIeJIe UMEET

secto pasericrso p(f(x), f(y)) = plz, ).



