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1. Докажите, что если (𝐴, 𝑝𝐴) – объект C/Γ, то категория C/𝐴 изоморф-
на категории C/Γ/(𝐴, 𝑝𝐴).

2. Докажите, что для любого морфизма 𝑓 : Γ → ∆ и мономорфизма
𝑝 : 𝐴 →˓ Γ стрелка Π𝑓 (𝑝) тоже является мономорфизмом.

3. Докажите, что если в локально декартово замкнутой регулярной ка-
тегории существуют все конечные суммы, то она гейтингова.

4. Пусть C – конечно полная категория

(a) Докажите, что для любого пулбэка
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следующий квадрат коммутирует с точностью до изоморфизма:
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(b) Если C локально декартово замкнута, то следующий квадрат то-
же коммутирует с точностью до изоморфизма:
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5. Докажите, что если в категории существует классификатор подобъ-
ектов, то в ней все мономорфизмы регулярны.
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6. Докажите, что в любой категории с классификатором подобъектов
можно проинтерпретировать следующие правила:

Γ ⊢ 𝐴 : 𝑃𝑟𝑜𝑝 Γ ⊢ 𝐵 : 𝑃𝑟𝑜𝑝

Γ ⊢ 𝐴 ∧𝐵 : 𝑃𝑟𝑜𝑝

Γ ⊢ 𝐴 : 𝑃𝑟𝑜𝑝 Γ ⊢ 𝐵 : 𝑃𝑟𝑜𝑝

Γ ⊢ 𝐸𝑙(𝐴 ∧𝐵) ≡ (𝐸𝑙(𝐴) × 𝐸𝑙(𝐵))
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